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Clasa a XII-a

Problema 1..
a) Pe multimea R se defineste legea de compozitie ,,*” prin x*y=x+ y+x-y. Sa se determine

ae R astfel incat multimea H =(a ;o0)sa fie parte stabild a lui R 1n raport cu legea ,, * 7.
k %k ok

b) Se considera functiile f, g:R >R, g(x)=f>"(x)+arctg f(x), cu urmatoarele proprietati:

1) f este functie injectiva;
11) g are proprietatea lui Darboux.

Sa se demonstreze ca f admite primitive.
Mihai Totolici, profesor, Galati

Problema 2..
a, X +a,-x,+..+a, - x, =0

R |Gy Xt ay X tata,, - x, =0
Se considera sistemul de ecuatii ,unde a, € {-1,0,1},

ie{l,2,...,p}, je{l,2,...q}si g=2-p.
Sa se demonstreze ca exista o solutie nenula ()c1 s Xy e X, ) cu componentele x; numere intregi,

iar |xl.|£q, Vie {1,2,...,q}.

Problema 3
a) Sa se determine functiile f :R — R care Indeplinesc simultan urmatoarele proprietati:

) f(x+y)=r(x)+f(y), Vx,yeR;
i1) Imaginea oricarui interval Inchis §i marginit prin functia f este un interval inchis si marginit, iar

imaginea oricarui interval deschis este un interval deschis.
b) Sa se determine functiile g:R — R care indeplinesc simultan urmatoarele proprietati:

i) g admite primitive;
.. X+
i1) 2-g(Tyj: g(x)+g(y), Vx,ye R.
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